Satz 5.9: Konvergenz von lterationsverfahren

Satz von Stein und Rosenberg

Die Iterationsmatrizen von Jacobi— und GauB—Seidel—Verfahren
sind gegeben durch By=D Y E+ F) bzw. Bgs = (D - E) 'F .
Sind samtliche Elemente der Matrix B, nichtnegativ, so gilt genau
eine der folgenden Beziehungen:

(i) o(Bgs) = o(By) =0, (iii) o(Bas) = o(By) = 1,
(ii) 0 < o(Bes) < o(By) < 1, (iv) o(Bgs) > o(By) > 1.

Satz von Kahan
Fur die Iterationsmatrix
Bsor(w) = (I —wD'E)™* ((1 - w)I +wD™'F)
des SOR—Verfahrens gilt o(Bsor(w)) > |w — 1| fir alle w € R.
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